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1) Sia f : R2 → R definita da

f(x, y) = log(9x2 + 16y2 + 1) +

√
3

8
(3x+ 4y).

Determinare tutti i punti critici della funzione f e classificarli.
Determinare il massimo e il minimo assoluto della funzione f nel dominio D = {(x, y) ∈
R2 : 9x2 + 16y2 ≤ 144}.

2) Determinare l’integrale generale dell’equazione differenziale

y′ = x e−y

e scrivere quindi l’equazione dell’integrale particolare passante per il punto P (0, ln 1
2 ).

3) Determinare autovalori ed autosoluzioni del Problema ai limiti omogeneo
z′′ + 25λ2z = 0, λ > 0

z′(0) = 0,

z(
π

5
) = 0.

4) Si consideri la funzione f : R→ R, 2π–periodica, definita da

f(t) =

{
t − π < t ≤ 0

π − t 0 < t ≤ π.

Dopo aver tracciato il grafico della f , verificare che è sviluppabile in serie di Fourier e calco-
lare il suo sviluppo in serie trigonometrica. Studiare quindi la convergenza puntuale della
serie alla funzione ed utilizzare tale risultato per calcolare la somma della serie numerica∑∞

n=1
1−(−)n

n2 .


